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Osie liczbowe
3 x 40 minut
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Uczniowie angazujg sie w identyfikowanie i przedstawianie
werbalnie i symbolicznie reguty odpowiednich osi liczbowych.

Badanie
Sytuacyjnosé
Narzedzia cyfrowe
Ucielesnienie
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Znaczace: Opieraj sie na intuicyjnej wiedzy uczniow i
codziennych doswiadczeniach zyciowych w oparciu o
rzeczywiste scenariusze

Ucielesnienie:  Doswiadczenia  percepcyjno-motoryczne
(percepcja dziatania) polegajgce na dostrzeganiu zgodnosci
miedzy dwiema osiami liczbowymi, ugruntowujgce
zrozumienie zwigzku miedzy zaangazowanymi wielkosciami
z konkretnymi dziataniami

Uczenie sie oparte na dociekaniu: badanie relacji
jakosciowych i ilosciowych (addytywne, multiplikatywne,
liniowe)

Cyfrowe: tablety wyposazone w odpowiednie aplikacje
Fenomenologia dydaktyczna / usytuowanie: zgodnos$¢
wartosci ze zbioréw danych (lewa i prawa linia liczbowa) jest
rejestrowana, tabelaryzowana i matematyczna

Wejscie — Wyjscie [

Wspobizmiennosé

Przyporzadkowanie _
Obiekt I

v
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Konceptualizuacja operacji arytmetycznych jako funkcji w
sposob niejawny

Konceptualizacja funkcji jako relacji korespondencji miedzy
wartosciami na dwéch osiach liczbowych

Dostrzaganie, uogdlnianie i wyrazanie zaleznosci
addytywnych, multiplikatywnych

Stosowanie wyrazen do modelowania rzeczywistych
scenariuszy
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Badanie

Uczniowie pracujg w parach nad aplikacjg GeoGebra na swoich tabletach, przeciggajg suwak,
aby uzyskac¢ rézne wartoSci po lewej stronie i obserwujg, co dzieje sie na prawej OSi.
Uczniowie wypetniajg tabele i wyjasniajg, jak przeciggniecie punktu na lewej osi liczbowej
Zmienia sposob poruszania sie punktu na prawej osi liczbowej w kazdym zadaniu. Uczniowie
moga postawi¢ hipoteze, czy mozliwe jest przeciagniecie czerwonego punktu po wtasciwej
liczbie — linii.

Przydatne pytania: Jak przeciggniecie prawego punktu lewej liczby — linii zmienia sposob
poruszania sie prawego punktu prawej liczby — linii?

Ponadto oczekuje sie, Ze uczniowie zajmg sie odkryciem, w jaki Sposéb zmienia sie punkt na
prawej liczbie — linii, podczas gdy punkt na lewej liczbie — linii zmienia sie o jedng jednostke.
Prosi sie ich takze o znalezienie zgodno$ci pomiedzy warto$ciami dwoch osi liczbowych , albo
w lewej — linii liczbowej, albo w prawej osi liczbowej i porownanie ruchu zielonej strzatki w obu
zadaniach.

Sugerowane narzedzia/materialy: Tablet, aplikacja GeoGebra, materiaty dla uczniow

Szacowany czas trwania: 30 minut

Activity 1.

Uczniowie proszeni sg o zapoznanie sie z aplikacjg w GeoGebra, przeciggniecie suwaka, aby
uzyskac¢ rozne wartosci po lewej stronie i obserwowanie, co dzieje sie na prawej Osi.
Nastepnie zacheca sie ich do wypetnienia tabel pokazanych ponizej i wyjasnienia przy kazdym
zadaniu, w jaki sSposob przeciggniecie prawego punktu na lewej osi liczbowej zmienia sposob,
w jaki porusza sie prawy punkt na prawej osi liczbowej. Uczniowie wyja$niajg, jak
przeciggniecie punktu na lewej osi liczbowej zmienia sposob poruszania sie punktu na prawej
osi liczbowej

Ponadto oczekuje sie, ze uczniowie zajmag sie odkryciem, w jaki Sposoéb zmienia sie potozenie
punktu na prawej osi liczbowej, podczas gdy punkt na lewej osi liczbowej przemieszcza sie o
Jjedng jednostke. Nastepnie prosi sie o znalezienie zaleznosci pomiedzy waryosciami na
osiach liczbowych, albo w lewej —, albo w prawej osi liczbowej i poréwnanie ruchu zielonej
strzatki w trzech zadaniach.

Sugerowane narzedzia/materialy: Tablet, aplikacja GeoGebra, materiaty dla uczniéw

Szacowany czas trwania: 30 minut

Activity 2.

Uczniowie, korzystajgc z podanych wartoSci wejScia-wyjscia, wypetniajg tabele liczbami, a
nawet symbolami (zadanie a). Prosi sie ich takze o wypetnienie wtasnych tabel wartoSciami
wejscia-wyjscia (zadanie b). Przewiduje sie, ze nauczyciel poprosi ich o sformutowanie reguty,
ktéra odpowiada wartosciom wejsciowym i wyjsciowym (werbalnie i symbolicznie). Ponadto
uczniowie proszeni sg o powigzanie wartosci wejsciowych z wtaSciwymi wartoSciami
wyj$ciowymi (zadanie c).

Sugerowane narzedzia/materialy: Materiaty dla uczniéw



Szacowany czas trwania: 20 minut

Activity 3.

Uczniowie proszeni sq o odnalezienie zasady kazdej dla kazdej osi liczbowej i zapisanie jej
na swoich kartkach werbalnie i symbolicznie. Nastepnie zacheca sie ucznidéw, aby
zaproponowali jeden rzeczywisty scenariusz, ktéry mozna modelowac¢ w kazdym zadaniu, i
wyjasnili, na czym polega kazdy model w kazdym zadaniu.

Sugerowane narzedzia/materialy: Materiaty dla uczniéw, aplikacja GeoGebra

Szacowany czas trwania: 30 minut

1 . Dopasuj scenariusze do podwajnej osi liczbowe;.

a. W tescie z matematyki za kazdg poprawng odpowiedz uczniowie otrzymywali 2
punkty.
Jesli Jan zdobyt 56 punktéw, ile miat poprawnych odpowiedzi?

b. B. Budynek A ma wysokos$¢ x metréw. Jak wysoki bedzie budynek B, jesli jest 0 4
metry wyzszy od budynku A?

c. Firma telekomunikacyjna przygotowata nowy pakiet potgczenh, w ktérym obowigzuje
stata optata w wysokosci 1 euro i optata w wysokosci 2 euro za godzine potgczenia.

d. W konkursie matematycznym wszyscy uczniowie otrzymali 1 punkt za udziat i 2
punkty za kazdg udzielong poprawng odpowiedz. Jesli Joanna miata w sumie 99
punktéw, ile uzyskata poprawnych odpowiedzi?

e. Alicja ma o 4 euro wiecej niz Anna. Jesli Anna ma X euro, ile euro ma Alicja?

f. W meczu koszykowki druzyna ,Rakiety” zdobyta 39 dwupunktowych koszy.
lle punktéw zdobyta druzyna ,Rakiety” na koniec meczu?

Narzedzia cyfrowe:
Eksploracja, Dziatanie 3:

https://www.geogebra.org/m/vgexwzxp

Dziatanie 1:

https://www.geogebra.org/m/b4rv4f3c
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