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ApaoTtnpidéTnTte
E¢epeuvnosig:

Egepebvnon 1

21y opactnpidtnta  autn ol palntéc avauéverar va egéepeuvnioouv TN O0UR  EVOS
avamTuooouevou porifou, autd thg AvBpwrrivng MNupauidag, Kai otn ouvéxela va Enynoouv
TTWS UTTOPOUV VA KATAOKEUATOUV Uia LEYaAUTeQn TTupauida (Ox1 amapaitnTa v «EmOUEvn»).
2711 OUVEXEIQ, 0/n EKTTAIOEUTIKOC Ba eTTIAEEEl LaBNTEC yia va TTapouaiGoouV 1) OOUAEIG TOUC.

Xpnoiueg epwrhoeic: MNéoor avBpwrror xpeidlovrail yia va QTiGéere Thv mupauidoa oag; Mooor
avBpwrror xpeiglovrar arn Baon ¢ mupauidag; Nécor avBpwrror xpeiglovrar yia va
ONUIOUPYNOETE TNV ETTOUEVN LUEYAAUTEPN TTUPaUida; Oa ummopoluoaue va dnuUIoUPYNOOUUE [ia
upauida ue 16 avlpwiroug;

Mpoteivopeva gpyaleia/ulika: Bivreo

ExTipwpevn didpkeia: 15 AeTta

Egepebvnon 2

21n dpaartnpidtnTa auth ol uabntéc epyalovral oc {euydpia XPNOILOTTOIWVTIAS TV £QApPLIOYH
«Apouéac kai Zxnuaray. O uabntéc kaAouvral va eEEPEUVIIOOUV THV £QAPLOYH, va uaouv
TTWS AEITOUPYEI Kal va OUPOUV TOV OpOUEQ YIa va QTIAEoUV OIaQOPETIKES TTUPAIdES. AkoAoUuBwg
KaAouvral va armravrioouv méoa TETpAywva xpeidlovral yia TNV KATAQOKEUN TG ETTOUEVNS
rrupauidac (Mupauida 12) kai va eénynoouv mw¢ UITopouv va Bpickouv Tov apiBud Twv
TeETPAywWvVWY orav yvwpilouv Tov apiBuoé tn¢ mupauidag.

Xpnoiueg epwrrioeic: Néoa retpdywva xpeidlovral yia tnv Karaokeurp tng lMNMupauidac 12,
MNupauidac 13 kai MNupauidag 14; Ti maparnpeic; Ti aAAder kai 11 uéver 10 id1o KGBe popd; Noca
TepIoooTEpa TeTPAYywva xpeidlovrar KGBe @opd; [lw¢ ummopouus va utmmoAoyioouue Ta
TeETPAywva 1ou xpeiadovrai yia tnv MNupauida 12 xwpic va ta UETPOOUUE;

Mpoteivopeva gpyaleia/ulika: E@appuoyidio Geogebra

ExTipwpevn didpkeia: 15 AeTrta
ApaoTnpidTNTEG

ApaoctnpiéoTnta 1

Or yabnrég kaAouvrar va espeuvnoouv tnv epapuoyn. MeraBdAAouv Tov apiBud twv ykpilwv
TETOAYWVWY KAl TWV TTPACIVO TETPAYWVWV WAXVovTac va Bpouv mwes avarmrriagoovial Ta JoTifa.
2T OUYKEKPIUEVN EQapuoyn, KGBs emouevoc 06pog 1ooutal ue 10 GBpoicua Twv OUO0
TPoNYyoUUEVWY OpwV TTANV éva.

Mpoteivopeva gpyaleia/ulika: E@appuoyidio Geogebra

ExTipwpevn didapkeia: 10 AeTrta



ApaocTtnpidTnTa 2

Or uabnréc kaAouvrar va e€epeuvnioouv TNV epapuoyn, va palouv mwe AEIToupyei kar va
oupouv 1oV Opouéa yia va ueraBdAouv tov apiBud Twv ykpilwv TETpaywvwy. 2& KABe
gpappoyn, 10xUel 0 idIo¢ avadpouIKOS Kavovas Kard tnv aAdayn tou apiBuou tTwv yKpilwv
rerpaywvwy. O/H ekmaideutikos {nNTa arrdé Toug pabntéc va dIaTutTwoouV UTTOBETEIS yia ToV
Kavova Tou UoTiou Kail oTn OUVEXEI va TIC EAEyEOUV XPNOILOTTOIVTAS TNV ETTIAOYH « ETTOuEVa
oxnuarax.

Xpnoiueg epwrnoeic: MNwe ouvexidetar To poriBo; Mari givar portiBo; MNw¢ Ba mepiypdeare 10
uortiBo o€ karroiov 1mou O¢cv 10 €xel O€l; Na Bpeite éva S1aQopETIKO TPOTTO va TTEPIYPAWETE TO
uoriBo. Néca mepioadTepa TETPAYwWVa ExEl KABE ETTOUEVO OXAUQ;

EmimmAéov, o1 pabnrégc avauéverar va Bpouv tn oxéon avriorolyiag peraél tou apiBuou Tou
oxXNUATog Kai Tou apiBuou Twv TETPAYWVWY XPNOILOTTOIWVTAC SIAPOPETIKES aQVATTAPACTATEIS
(Aééeig, mivakeg, auuBoAa). lNa mapaderyua, orav ApiBudc ykpilwy Tetpaywvwyv=1, o kavovag
givar Zynua n=2n-1. Orav ApiBudc ykpilwv TeETpaywvwv=2, 0 Kavovag gival Zxnua n=2n Kai
orav ApiBuocg yKpiCwv TeTpaywvwv=3, o kKavovacg givar Zxnua n=2n+1.

Mpoteivopeva gpyalcia/ulika: Tablet, EQapuoyidio Geogebra

ExTipwpevn didpkeia: 30 AeTrTd

ApaoTtnpiétTnTa 3

H épaotnpiotnta autn Bacileral o€ éva gevapio aTo o1oio o Xpioto¢ dnuioupyei oxédia yia
vpdouara. To portiBo mepIAauBavel TpEIS TTOOOTNTES: TOV APIBUO TWV YKPICWV TETPAYWVWY, TOV
apiBuo Twv UaupwyV TETPAYWVWVY KAl TOV GUVOAIKO apiBud Twv TETPAYWVWV.

Or epwrnoeis (a), (B) kai (y) EUTTAéKOUV TOUS UaBnTEC OTOV EVIOTTIONO KAl TV TTEQIYPAPN TS
ooung Tou porifou, evw n epwtnan (6) EUTTAEKEI TOUS HaBNTEC OTH SIATUTTWOH TOU avadpouUIKOU
Kavova Ue YEVIKOUS OpoUS, KABWC O HaBNTEC spWTWVTAl TTOOQ TTEPICTOTERA TETPAYwvVA Ba
Exel KABe dI1adoxXIKO Tunua. 2Tn CUVEXEIQ, OTHV £pWTnON (€£), ol Uabntéc evBappuvovrai
oradlaka va Beouv Tn ouvapTnoiaky oxéon UeTaél Tou apiBuoU Twv HaUpwWV TETPAYWVWY Kai
TOU OUVOAIKOU apiBuou teTpaywvwy. Or uabntéc kaAouvrai va EpyacToulv TPoS Ta EUTTPOC aTTo
TOV apPIBUO TWV UaupwWV TETPAYWVWY yia va Boouv Tov OUVOAIKO apIBud Twy TETPAYWVWY Kal
EMIONG va EpyacTouV TPOS Ta TiIOW aTTd TOV OUVOAIKO aplBud Twv TETPAYWVwY OToV apifuod
TwWV paupwyv TETPAYWVWY. 2TNV £owinon (ar), diverar 0 YeVIKOS Kavovas Kai Ol pabntéc
KaAouvrai va g€nynoouv yiari IocXUEl autdS 0 KaVOvag.

Or yabnrég Ba ummopouoav va gpyacTouv arouikd yia i Epwrnoeic (a)-(€), atn ouvéxeia va
oulnthnoouy pE Toug ouuuatntéc touc v Epwrnon (o1). Oa akoAoubnoer aulninon otnv
oAopuéAcia, 6mTou o1 uabnrég Ba e€nynoouv WS CUUTTARPWOQVY TOUC TTIVAKES Kal yIaTi Asitoupyei
0 kavovag rou XpioTou.

Mpoteivopeva gpyalcia/ulikd: PUANO epyaaiag pe TTAEYUQ

ExTipwpevn didpkeia: 30 AeTrta

ApaoTtnpiétTnTa 4

Or pyabnréc kKaAouvral va xpnoiUoTToIROOUV TO £QapuoyidIio Kai va @TiGéouv OIKA ToUS LoTiBd
Xpnoiuorrolwvrac wneiakd ta oxnuara uoriBou. Ta poriBa Twv uabnrwyv utmropei va eivai
emavaAauBavousva n  avamruoodueva (avdAoya e 10 emmimedd Toucg). Emmiong, o/n
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EKTTAIOEUTIKOC Ba UTTOpOUCE va KaBOopIoE! KPITPIA OTNV KATAOKEUR TwV LOTIBwV Twv uabntwyv
(TT.X. KABe popd va mpooBETw 2, 0 YEVIKOS Kavovag va givar 2v-1).

Mpoteivopeva gpyaleia/ulikd: Tablet, EQapuoyidio

ExkTipwpevn didpkeia: 10 AeTrtd

ApaoctnpiétnTta 5

Or uabntéc aoyoAouvrai ue éva avamTuooouEeVo YewWNETPIKO uoTiBo. H epyacia Baagilerar aTic
EUTTEIPIEC TWV UABNTWV UE TIC TTPONYOUUEVES SPACTNPIOTNTEG KAl OKOTTEUEI VA TTPOOQPEPE]
TEPQITEPW EUKAIPIES yIa €EAOKNON EUTTAEKOVTAS TOUS HABNTEC pe pia dounuévn oeclpd
EPWTAOEWV.

(O1 epwrnoeic (B)-(n) 6a urmmopouoav va TPOCAPLOCTOUV yia AGAAeg Souéc porifwv, eav
arraiteitar mepaIrépw EGoKNON)

MpoTeivopeva epyaleia/ulika: QUANO epyaaiag pe TTAEypa, Kupol

ExTipwpevn didpkeia: 40 AeTta

Apaotnp1dTnTEG ETréKTOONG:
H evérnra aurh mapouaoidlel SpaotnpiotnTeS dIAPOPETIKOU ETTITTEOOU OUOKOAIQC.

21n Apaotnpiotnra 1, ol pabnrég¢ avauéverar va acxoAnBouv pe éva portiBo amd 1n @uon.
Znreital amré Toug uabntéc va Bpouv tov apibud twyv e€aywvwy yia to 3° BRua tng knpnbpag.
211 OUVEXEIQ, Ol UaBnTéC opyavwvouv TIC TTANPOYOPIEC TOUC OE évav TTivaka, aTov OTT0io 1
avrioToixia ueraéu Tou apiBuoU BRuaros Kai Tou apiBuou Twv eéaywvwy apxilel va yiverai o
oparn. Znteirai £mions ammd rous pabntéc va Bpouv méoa akdua e€dywva xpeialovral yia 10 4°
Bhua, mpokeluévou va evromioouv WS aAAalelr 1o oxédio kabBwe ueyaAwvel. Or uabnréc
epyalovral o€ ouddes. EmiAsyuéves ouddeg poipadovrail Tnv epyaacia Toug ue 6An tnv T1aén.

21 Apactnpidtnra 2, ol uabntéc aoyoAouvral ue Eva akoun EQapoyidlo oTo OTToio UTToPOoUV
va ueraBdaiouv tov apiBud twv yKpilwv teTpaywvwy. KaAouvral va Bpouv Tov kavova Tou
yortiBou (avadpouikos kavovag) kai va eAéyéouv tnv am@vinon toug emAéyovrag « Emoueva
oxnuarax». (Orav o ApiBuds ykpilwv Tterpaywvwv=1, 10T TTapoucidleral n akoAouBia
Fibonacci).

21n Apaotnpiornta 3, aocxoAouvrai kai TaAi ue Tnv akoAouBia Fibonacci. Avauéverail va yivouv
OUVOETEIS e TV TTponyouuevn papuoyn (apibuds ykpidwv tetpaywvwv=1). O1 uabntéc
KaAouvrar va meplypdywouv Tov kavova, va €nynoouv mwe ouvexidetal n akoAoubia kai va
TEQIYPAWOUV TN YPAQIKN avarapdaaraocn m¢ akoAoubiag Fibonacci. EmimrAéov, o1 pabnréc
aoxoAouvrai ue 10 TWS N akoAoubBia Fibonacci sugpavileral o€ éva KEAUQOC XPNOILOTTOIWVTAS
v avamrapdoraon. Emiong, o1 pabnréc umopolv va acxoAnBouv ue tnv avadnuioupyia g
akoAouBiag¢ Fibonacci xpwuartifoviag TETPAywva o€ xapTi TAEyuaroc.

21n Apaotnpidtnta 4, ol uabnrés kaAouvral va dnUIoUpyHoouV 10 OIKO TOUS QVATITUGOOUEVO
JoTio xwpic kavévav mepIopIoud Kail oTn ApaoTnpidtnTa 5, ue Tov mepIopIao evos OOUEVOU
kavova. lNa 1y Apactnpiotnta 4, ol uabnrég xpeidleral va amropaacioouy mwe 6a avamriooeral
TO WOTIBO ue ouoTnuatikd TPOTTO Kai 1Toio¢ Ba sival o Tpwrog 6pog¢. Na 1 Apactnpiétnta 5, oi
uabnTéC Ba TPETTE va EpUNVEUOOUY TOV Kavovd, va KATavorioouV TI anuaivel 1o 4n Kai 1o +4.



O bddokalog umopei va dwoel urrodeiéeic, eav xpeidleral, wWOTe ol pabnrés va avalnrioouv
yortiBa mmou éxouv 1dn UEAETHOEI g TOV idIo Kavova.

21 Apaotnpiotnta 6, or uadnrté¢ summAékovrar pe éva auéavouevo apliBuntiko uortiBo. Or
uabntéc avauéverar va gpyactouv amoé Tov avadpouikod Kavova TTPo¢ ThV eUPECH €EVOC
ouvapTnNoIakoU Kavova 1mou ouvoéel Tn BEan e Tov apiBud Kai va ToV EKQPACOUY AEKTIKG Kai
oUulBoAIKG.

Mpoteivopeva gpyaleia/ulikd: E@apuoyidio Geogebra, xapTi pe TTAEyua

ExTipwpevn didpkeia: 80 AeTrtd

1. Na BdAete o€ KUKAO 600 a1Td TA TTI0 KATW £ival poTifa. Na egnynoeTe.
a. 0,2,4,7,9,11,13, ...
B. 3,6,12,24,48, 96, ...
Y.

L

{}
4 <4
4 4

2. H Zwn dnuioupynoe 1o akéAoubo porTifo

ittt

a. [léoa teTpdywva Ba £xel To ZXAua 4;
B. TMoéoa mTepicodTeEPa TETPAYWVA Ba £XEl KABE ETTOUEVO OXNHQ;

2xAMa 1 2xAMa 2 2xAua 3

3. 'Eva porifo apyiCel pue Tov aplBud 5 kal TpooBETel 4. Mool gival ol TTpwTol TTEVTE OPOI
QuTOoU TOU [oTIRoU;



5.

Na akoAouBnoeTe TIG 0BNYIES VIO VA OAOKANPWOETE TO TTAPAKATW HOTIRO.

"To TpwTo oag BAMA gival va §ekIvVAOETE PE Tov apIBuo 1. To delTepo oag BANA cival va
TpocBéoeTe 3. TN ouvéxela, Ba TTpooBéceTe 3 o€ KABE OPO yIa va GTACETE OTOV ETTOUEVO
6po".

a. Na ouptTTAnpwaoeTe TOV TTAPAKATW TTiVAKA

Ap10jodg Ap10jodg
BAuarog MorTifou

A (WOIN| -

B. Na dnuioupynoeTe HIa ypaQIKr TTapdoTacn (XEnNOIMOTTOIVTAG XapPTi TTAEyHaTOG N
AOYIOUIKO QUVAMIKAG YEWMETPIAG) e PACN TOV TTAPATTAVW TTIVOKO XPNOIUOTTOIVTOG
WG onueia cuvTeTayuévwy Tov aplBuo BripaTog kal Tov apiBud Tou poTifou.

y. Na xpnoIyoTToIfgEeTe TN YPAQIKN TTapdoTaan yia va Bpeite Tov apiBud Tou poTifou oTo
Brjua 12.

O Mavvng kataokelaoe To akdAoubo poTifo.
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Zxnua 1 Zxnpa 2 Zxnua 3

a. éoa tpiywva Ba éxel To ZxNua 12;
B. TMoéoa Tpiywva Ba €xel To ZxNUa n;



Wnolaka EpyaAcia:

Eéepevvnon 1:
https://www.youtube.com/watch?v=t179ZcUdCOA&t=241s

Eéepeuvnon 2:

https://www.geogebra.org/m/dx2smkae

Apaortnpiornra 1:

https://www.geogebra.org/m/z3cc23rf

Apaortnpiornra 2:

https://www.geogebra.org/m/nmma8wra
Offsm0

b

[=]

ApaoTtnpiotnia 4:

https://apps.mathlearningcenter.org/pattern-shapes/
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